Liczby zespolone

Zad.l. Wykonaé¢ dziatania. Dla wyznaczonych liczb zespolonych z wyznaczyé R(z),

X(z), z oraz |z|.

(1) (2+50)(3 +1) (9) s (16) D800
oo E=NE=
Wz ) s G

(5) 2 (12) 2L (19) 22 +i(i —5)(1 — 1)
(6) &2 (13) 2= 4 4 (20) (3 —2i)% + (1 + 2i)?
(7) B2 (14) 52 + 455 (21) () +5(37)
(8) (171‘)3(42;31') (15> 2i9—((i1—i-+5i))(25i—1) (22) 1+241+2% + 12—+2ii

Zad.2. Wykona¢ obliczenia.
(1) Re(z-i) +Im(%) dlaz=4+3i,
(2) Re(“jl)Z) m(£)  dlaz=—-1-2i,
(3) Re(f) —Im(;iy) dlaz=>5i+1,

( ) \z71|2+Re(@)
|12+ Im ()

Im(D)+Z5 P +Re(5)

(5) Re(L)+ 5 2+Im(%)

dla z = —2 + 44,

dla z =2 — 1.

Zad.3. Wyznaczy¢ z,y € R tak, aby spelnione byly ponizsze réwnania.

(1) A+i)(z—y)+ (1= (z+y) =2+4i
(2) (2= 1)(w +2y) — (2 — 1)(y — iz) = -5
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(3) B—1d)(x +yi)— (14 2i)(y — xi) = 3 — 163
(4) (5 —1)(z + 2iy) + (20 + 1)(y — bix) = 3+ 78¢

Zad.4. Rozwiazaé¢ réwnania.

(1) 22 =2z (4) (z=12+(z-20)=0
(2) (z+i)(z2—1)=2—2i-Z (5) R(2)(2z —i) =2z+4
(3) z+2=3 (6) 224+2|z*+(1—i)z—2(1+i)z = 2i—2

Zad.5. Przedstawi¢ podane liczby w postaci trygonometryczne;j.

Ok~ ) -1 MRy O R
—10i 16—3i
(2) 45+120i (5) T+2i -3
15—5i V3—2+(14+2v3)i —V/3-5i 10) 2 — 3V8—i
(3) G —2 6) = ) 55" (10) 2i 1

Zad.6. Obliczyc.

) <\§+?Z>” (4) i+ (8) (1=V3)" (19) (1;'2)5

L, O (VB (9) (~1+V3i) e
@ (£-40) @ (-F+5) w0 S 0 GE
3 (-12 (M evE-s)t oy YRR ) ()

Zad.7. * Wyznaczy¢ modut i argument podanych liczb zespolonych.

(1) cos¢ +isin¢ (3) —cos¢ —ising (5) %
(2) —cos¢+ising (4) sin¢ — icos ¢ (6) (};Z:g)n
Zad.8. * Korzystajac ze wzoru de Moivre’a wyrazi¢ podane funkcje za pomocy sin «v i
cos .
(1) sin3a (2) cosda

Zad.9. Obliczy¢ pierwiastki zespolone.
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023

(1) V=27 (6) V/8i (10) \/f (13) {/H/EL00

(2) V8 (7) V=2

(3) V-1 Y (1) /352 (1) 1

(4) 1 (8) 4i

G)VITE () VB 02) JEE S ap) v
Zad.10. Rozwiaza¢ rownania.

(1) 22 —42+8= (10) (;ji)s:

(2) 22+62+11=0 (11) 2° —i2? =

(3) 922 — 62 +4 = (12) 2" +iz* =0

(4) ;;& (13) (z* = 1)(2*+1i)=0

(5) 31 = % (14) (z —1)2 = (}—;)3

(6) 2% + (i — 1)z — 3 = (15) 2%+ 22" +2 =

(7) iz +42—-2i2—2—-3i=0 (16) (zzl)gz <12\i/§i>4

(8) (z—1—1)?=2i (17) 23 = (2 +1)3

9) (%) =2-2V3i (18) 2* = (3 —i)*

z) > 1}
2) {z€C: |z] =3, \s()< -1}

0 2< 2| <3, % <arg(z) < 3¢}

Dz —2] > 2,R(2) > 2}

|z —=5i] >5,R(2) <3}u{zeC:
R(=(2+1) = 3(:35))
Re[(1+14)Im(z(2i4+3)—3)+1] =

|z — bi| <5,R(z) >3}

I[(2 — IIR(2(3 +1) +1) —

2]}
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(12) {zeC: 0<arg(z®) <m, 1< |z| <3}
(13) {z€C: R(2) + |2| <S(2)}



