Pochodna

Zad.l. Na podstawie definicji obliczy¢ pochodna funkcji f w podanym punkcie z.

(1) f2) =20 — a2 o =1 9) fle) =2, =1
(2) f(x)=a*—=Tx, =0 (10) f(z)=va2—1, 7o = —3
(3) f@) =a% z =1 (11) f(z) = VZZ 11, 2 = 2
(4) f(z)= -2+, g = —1 9 B i
(5) fla)= —Va§d ap=2 D@ =sinnm=g
6) f(@) = VT¥z, sp=4 U3 Jl)=cosmmo=5
(7) f(z) =3+2V4z -1, zop =21 (14) f(z) =sinz?, o =0
(8) f(x) =5, wo=1 (15) f(x) =sin\/x, 1o =
Zad.2. Wyznaczy¢ pochodne podanych funkcji.
(1) y=B-2a)  (12) y=22 (23) y=ctg %
(2) yzl—;%jL% (13) y=+y/zlnx (24) y = 2arctg 2 — 27
(3) y="H (14) ¥ = oo (25) y=tgy
(4) y == (15) y = Jar (26) y = ==y
(5) y=(Vr—3) (16) y = 3Twl (27) y = cos(1 + 22?)
(6)y=€/2$—5—§+\/;73(17>y: R (28) y = sin(z + cos x)
(7) y= ISJ:;«“;H (18) y = ¢2z — 1 (29) y = 2 arctgx — tgbx
§ um (19 y= (et~ 5 (0 y = alar o)
9) y = /Vax (20) y = 2(2® + 22 — 1)*(31) y = Valn(z+1) — 2
(10) y = xcosz 21) y=(z — 13z +1(32) y =In(z* + 1)
(11) y=a’sinz +tgx (22) y=2*V4z +1 (33) y=2In(z" + 2 — 1)
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(34) y = 22° In(2® + 22 H43) y = 4" - 5° (55) y = (z + Ing)*~n®
(35) Yy = ln(wx—_zl) (46) Yy = esin2x (56) y = (sin x)4cosm
(36) y=Invz+3 (47) y = arctg ¥4 (57) y = log, (tg>)
(37) y = /In(z — 6) (48) y = arctg gitg (58) y = arcsin(::m).ln(x?v)
(38) Y= In(v/z? +8—ux nr— e 2" .cos L —Inz—4

x )(49) y = arctg 21:11-1-11 (59) y= arccO;U\/15
(39) y = warccos § :

50 = arctg —I=2% _ In(cos* z+sint )

(40) Y= z° 1115 T ( ) Y ari;:j;nx (60) Y= cos2(In z)+sin(In? )
(41) Yy = (%)sinx (51> y=In arctg o—1 (61) y = 41271.tg2(.e31_1nx)
42 — — (52) y — x$ X arcsin z
( ) Yy 21’ \/E B . (62) y = ln(azﬁ arctg? x)-zarctg(mg In® )
(43) y = Insinx (53) y = (2x) Vo
(44) y =sinlnz (54) y=(x + 1)+ (63) y = THIVEIIL Carcte;

Zad.3. Obliczy¢ pochodne drugiego rzedu podanych funkcji.

(1) y = In(sinz) (10) y = In*(z* + 1) (19) y = =

(2) y =sin(lnx) (11) y = ze” (20) y = 241

(3) y=In(2cosz —1) (12) y =z’

(4) y=2xInz (13) y = ze”’ (21) y = gfjll

(5) y=+vzrha (14) y = v22% -1 (22) y = zarcsinx
(6) y=5"—5"° (15) y= Va3 + 222 + 1 (23) y = arccos 2
(7) y = arctg 2z (16) y = sin(z?)

(8) y=1In'a (17) y = cos’a (24) y = warctge
(9) y=In(z2+1) (18) y =g (25) y = zarctg/x

Zad.4. Obliczy¢ pochodne trzeciego rzedu podanych funkcji.

(1) y =sin’z (4) y=In"z (7) y =2xsin3z
(2) y=2Inzx (5) y = 2arcctgz (8) y = xe*
(3) y="z (6) y=xcosx (9) y = z3e”
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Zad.5. Wyznaczy¢ pochodne podanych funkcji parametrycznych.

w(t) =2t* =3 a(t) = cos’t x(t) = In(cost)
@ {y(t) =3 —¢? @ {y(t) =sin®t (7) {y(t) = In(sint)
z(t) = Int x(t) = arcsint z(t) = esin? ¢
2 {Z/(t) =In(t*+1) ) {y(t) = arcsin ¢ (8) {y(t) — peos’t
a(t) =vV1-1° 2(t) = by
& {y(t) = /i 0 {y(t) = 7
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Zadania dodatkowe

Zad.1l. Naszkicowaé wykres funkcji f. Czy jest to funkcja rézniczkowalna?

1) f<x>:{x3 <l 3) f<x>={5fg r<0

> T >1, x x> 0.
Ly <0

2) f(x)=<72 -

) /@) { e

Zad.2. Wyznaczy¢ parametry a, b tak, aby funkcja f byta rézniczkowalna w R:

fx) =

ar +b dlaz <1
ar’+x+2b dlazx>1.



